2. Az ABC hdromszog csidcsait a koré irt kor O kozéppontjdra tiikrozve kapjuk az A’,
B’, C' pontokat. Bizonyitsuk be, hogy az AC’ BA'C' B’ hatszog oldalainak négyzetosszege
egyenld a kozéppontnak a hiaromszog oldalaitél mért tavolsagai négyzetosszegének nyolc-
szorosaval.

Megoldas.

C Hasznéljuk az abra jeloléseit és legyen r a harom-
sz0g koré irt kor sugara!

CAC', C'BC, ABA', ACA, BCB', B'AB sz6-
gek Thalész tétele értelmében derékszogek.

B, A
\ ) A tiikrozés miatt AB' = A'B, AC' = A'C és
BC' = B'C.
z A megfelelé derékszogii haromszogekben felirjuk
A c B

Pitagorasz tételét:

(AC") = (A'C)* = 4r* — b
(BC')* = (B'C)* = 4 — a*;
(AB')* = (A'B)* = 4% — ¢,

C/

Igy a hatszog oldalainak négyzetdsszege: 24r* — 2(a” + b* + ¢%).
Szintén Pitagorasz tétele alapjan:

02

2
2,2, .2_,2_ 4 o U 2 C
r+y +z2z=r 4+T 4+r 1
Ekkor: 8(m2+y2+22) :24r2—2(a2+bz+02).

Ezzel az allitast bebizonyitottuk.

1 pont

1 pont

2 pont

1 pont

1 pont

1 pont

Osszesen: 7 pont





