Olimpiai szakkdr, Dobos Sandor 2002/2003 7. foglalkozas

Megbeszéltik az OKTV Il-es kategdria kdzépdontojének feladatait. Tovabbi példak:

1. Egy teljes 10 pontu gréf éleit pirosra és kékre szineztik Ugy, hogy minden pontbdl 3 piros
él indul. Hatédrozzuk meg az egyszinii haromszdgek szamat. (Lovasz L. Kombinatorikal
problémak és feladatok 10.32 alapjan.)

2. Az aoldali ABC szabdlyos haromszog AB oldalanak A-n tuli meghosszabbitasan van a P
pont. Az APC haromszdg beirt kérének sugaram, a PBC haromszdg BC oldaléhoz
hozzairt kérének sugaran. Hatérozzuk meg m+n legnagyobb értékét. (Lengyel-Osztrék
verseny 1993.)

3. Az ABCD tetraéder ABD, ACD ésBCD lapjai terliletének 6sszege 1. Legfeljebb
mekkora |ehet atetraéder térfogata? Hogyan néz ki amaximalis térfogatt helyzetben a
tetraéder?

4. Egy egyszerti n pontu teljes gréf éeit pirosravagy kékre szinezzik. Igazoljuk, hogy a gréf
legaldbb
n(n- 1)(n- 5)
24
egyszinii haromszoget tartalmaz.

5. Az ABC hdromszdg beirt kdrének sugara legyen egységnyi. Jeldljer,az AB ésAC
oldalakat, valamint a h&romszog koréirt korét belUlrél érinté kor sugarét; hasonl6an
értelmezzik az rp ésr. sugarakat is. Hatarozzuk meg ra+ry+r. minimumat. (Feladatok a
nagyvilagbdl 58. oldal 10.)



