Olimpiai szakkdr, Dobos Sandor 2002/2003 11. foglalkozas

El6sz6r megbeszéltik a va ogatdverseny feladatait:

Olimpiai valogatéverseny IMO 2003, Tokyo, julius 11-19.

1. Az 51, &, S, ... , So03 hemnegativ valos szamok Osszege 2, tovébba tudjuk, hogy

SIS +SSat St .. +S00:S00atS003=1.  Legyen S= s+ %+ .. +S05.  Hatdrozzuk meg az
adott feltételek mellett Slehetséges legkisebb éslegnagyobb értékét.

2. A hegyesszogiih ABC h&omszdg belsgében levé P pontra igaz, hogy
APBD=BPCB=CPAD. A BP és CP egyenesek az AC és AB oldalakat rendre D-ben és E-
ben metszik. Mutassuk meg, hogy

AB+AC3 4DE.

3. Egy sakk koérmérkozésen k ember vett részt és mindenki mindenkivel egyszer jatszott.
Miutén az 6sszes mérkozés lezgjlott kiderllt, hogy barmely 4 versenyzé kdzott van olyan,
aki a tobbi harom versenyzé kozil egyet megvert, egytdl kikapott, a harmadikkal
dontetlenben egyezett meg. Legyen ilyen feltételek mellet k a leheté legnagyobb.
Bizonyitsuk be, hogy 6£KES.

(1. koreai versenyfeladat; 2. IMO shortlist 2002; 3. Belorusz vdogato )

4. Az A, B, C nem kollineéris pontok sikjaban keressiik meg azon X pontok mértani helyét,
melyekre XA?+XB?*+AB*=XB?*+XC*+BC*=XC?*+XA*+CA?,

5. lgazoljuk, hogy haa és b egészek, akkor |étezik olyan c egész, hogy az M és N
halmazoknak ne legyen kézos eleme. M={x*+ax+b; x egész}, N={2x+2x+c; x egész}

6. Az ABC haromszog és az ABD haromszdg beirt kore is ugyanabban a P pontban érinti az
AB oldalt. Igazoljuk, hogy akorok érintési pontjai az AC ésBC illetve az AD és BD
oldalakon hurnégyszoget alkotnak!

7. Legyen k rogzitett pozitiv egész. Mutassuk meg, hogy végtelen sok n2*~7 alaku
négyzetszam van!



