Feladatok matematika szakkorre
10. osztaly

A Ceva-tétel és megforditasanak kozvetlen alkalmazasai

1. Az ABC haromszdg beirt kore az oldalakat rendre az Ai, Bi, C1 pontokban érinti.
Bizonyitsuk be, hogy az AA1, BB1, CC1 egyenesek egy pontban metszik egymast!
(Gergonne-pont)

2. Az ABC haromszog a oldalat érinté hozzairt kore érintési pontja legyen az a oldalon A1, ab
oldalegyenesen By, a c oldalegyenesen pedig C:. Bizonyitsuk be, hogy AA1, BB1, CCy egy
ponton mennek at!

3. Az ABC haromszog oldalait érint6 hozzairt korok érintési pontjait kdssiik 6ssze a
haromszog szemkozti csucspontjaival! Bizonyitsuk be, hogy ezek a transzverzalisok egy
ponton mennek at! (Nagel-pont)

4. Bizonyitsuk be, hogy a haromszog belsé szogfelez6 egyenesei egy ponton mennek at!

5. Mutassuk meg Ceva tételének megforditasaval, hogy a haromszog magassagvonalai ez
pontban metszik egymast.

6. Bizonyitsuk be, hogy a haromszog kertiletfelez6 egyenesei egy ponton mennek at

7. Bizonyitsuk be, hogy ha AA1, BB1, CC1 Ceva-egyenesek, és mindegyiket tiikkrozziik a

veliik egy csucsbol indulo szogfelezdre, akkor a tiikorképek is egy pontra illeszkednek!

8. lIgazoljuk, hogy a haromszog harom szimmedianja egy ponton megy at! (Lemoine-pont)

9. Az ABC nem derékszogli haromszog kozépvonalaibol alkotott A1B1C1 haromszog
oldalaira bocsassunk merdlegeseket az ABC haromszog A, B, C csucsaibol. A merdlegesek
talppontjai legyenek rendre A2, B2, C2. Bizonyitsuk be, hogy A1A2, B1B2, C:C>
egyenesek egy pontban metszik egymast!
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