T. 243

Az ABCD derékszogii trapéz AB magassaganak hossza egyenlé a AD, BC alapok hosszdnak
osszegével. Bizonyitsd be, hogy az ABC szog szogfelezdje megfelezi a CD oldalt!

I. megoldas. Legyen CD felez6pontja F. Azt fogjuk bebizonyitani, hogy BF felezi az ABC
szoget, ami elegendod, hisz ekkor a szogfelezd csakis az F' pontban metszheti CD-t.

Tekintve, hogy AB=AD+BC, és F felezopont, kindlja magat, hogy tiikkrozziink F-re. Ugyanis
ekkor C és D egymas képe lesz, és B képe emiatt olyan E pont, melyre BC=ED. Mivel ED
parhuzamos BC-vel, ezért E rajta van az AD egyenesen is. Hasonldan, 4 képe G, ahol G rajta
van a BC egyenesen. A tiikrozés miatt AB=AD+BC=AD+DE=AFE ¢&s ugyanigy AB=BG.
Mivel a trapéz derékszogli, ezért ABGE négyzet, és BF egyenes a négyzet BE atloja. Ebbol
pedig nyilvan adodik, hogy BF felezi az ABC szoget, ezért készen is vagyunk.

A D E

I1. megoldas. Legyen P az a pont az AB oldalon,
melyre AP=AD és BP=BC, ilyen pont az
AB=AD+BC feltétel miatt 1étezik. Ekkor mivel CBP
€s DAP egyenl6 szaru derékszogii haromszogek,
ezért APD és BPC szog egyarant 45 fokos, vagyis
CPD haromszog derékszogi.

Messe az ABC szogfelezdje CD-t F pontban! Ekkor
két-két oldal és az azok altal kozrefogott szog
egyenldségébdl BCF és BPF egybevago
haromszogek, tehat FC=FP. De ekkor Thalesz tétele
szerint F kell legyen a CPD derékszogii haromszog
kortlirt korének kozéppontja, avagy FC=FD.




