T. 248

Adott 25 pozitiv egész, melyek egyike sem nagyobb 1000-nél. Tudjuk, hogy koziiliik barmelyik
kettd szorzata négyzetszam. Bizonyitsd be, hogy mind a 25 szam négyzetszam!

Megoldas. Legyen p tetszdleges primszam. Ekkor mind a 25 szdm primfelbontasdban p
kitevéje azonos paritasd, hisz egyébként volna két szam, amelyben p kitevoje ellentétes
paritasu volna, igy a két szam szorzataban p paratlan kitevon szerepelne, ami ellentmond a
négyzetszdmsaganak.

Tekintsiik az dsszes olyan primet, amely mindegyik szamban paratlan kitevével szerepelne, €s
szorzatuk legyen P (ha nincs ilyen prim, akkor P=1). Ekkor mind a 25 szamot P-vel elosztva
25 darab kiilonb6z6 négyzetszamot kapunk. Ha P>1 volna, akkor ezek a négyzetszamok mind
1 és 500 kozott vannak. Azonban 1-t81 500-ig csak 22 négyzetszam van, igy csakis P=1 lehet.
Tehat mind a 25 szam négyzetszam.



