T. 264

A és B egy kor rogzitett pontjai (AB nem dtmérd). E kor minden XY dtmérdjére (X#A, Y#B) bejeloljiik az
AX és a BY egyenesek metszéspontjat. Mit alkotnak az igy bejelolt pontok?

Megoldas. Legyen P az eredeti k kor kozéppontja. Megmutatjuk, hogy a kapott M pontok egy Q
kozéppontd, QA sugart m koron vannak, és azt, hogy Q az A-ban és B-ben k-hoz huzhato érintok
metszéspontja.

Hasznaljuk fel a kertileti és kozépponti szogek tételét, illetve annak megforditasat! Eldjeles szogekkel
dolgozva:
2-AMBZ =2-(180° - (YXAZ +BYX£))=360°-2-(YXBZ + BXAZ +BYAZ + AYX/) =

360° - YPBZ -BPAZ -BPAZ - APX/Z =360°— (YPBA +BPAZ + APXL)— BPAZ =180°-BPAZ.

Mivel ez egy allando érték, ezért a kapott M pontok rajta vannak az AB szakasz egy latokorén. Azért
vettiik az AMBZ kétszeresét, mert ez igy az AQBZL kozépponti szoggel egyenld. A hurnégyszogek

tételének megforditdsa miatt PAQB négyszog koré kor irhato. Mivel ez a négyszog PQ-ra szimmetrikus,
ezért korének atmérdje PQ, tehat a Thalesz-tétel szerint valdban, Q az A-ban €s B-ben huizhat6 érintdk
metszéspontja.

(Az m kor minden pontjat ténylegesen kijeloltiik valamely XY atmérd esetén, kivéve az A-val atellenes
¢s a B-vel 4tellenes pontjat. Vegylink ugyanis egy tetszéleges M pontot m-en, amely nincs A-val vagy
B-vel szemben. Ekkor az MA egyenes metszi k-t egy X pontban, az MB egyenes pedig egy Y pontban
metszi azt. Tudjuk, hogy ha Z olyan pont, amelyre XZ atmérdje k-nak, akkor AX és BZ metszéspontja
rajta van m-en, holott mivel ez a pont AX és m kozos pontja, azaz M, igy YB és ZB is atmegy M
ponton. Ebbdl kovetkezik, hogy Y és Z megegyezik, vagyis XY atmérdje k-nak: tehat valdban kijeloltiik
az emlitett pontokat.)

Tehat a kijel6lt pontok éppen az m kor A-val és B-vel sem atellenes pontjai.

Megjegyzés. Emlitettiik, hogy eldjeles szogekkel (iranyitott szogekkel, forgasszogekkel) dolgoztunk, ez
a megszokottdl eltérd szogfogalom. Ilyenkor az O-bdl kiindulo e és f félegyenesek szoge az a
szogmennyiség, amellyel az e félegyenest O koriil az dramutatd jarasaval ellentétesen elforgatva f
félegyenest kapjuk. Lathatd, hogy ilyen szogmennyiségbdl tobbféle is van, hisz ha 360 fokkal
korbeforgatunk valamit, akkor az helyben marad, és ennek megfeleléen egy eldjeles szoggel egyenlének
vessziik mindazokat a szogeket, amik 360 fok tobbszorosével térnek el téle (innen az elnevezés). A fenti
képletsorban tortént atalakitasok egyenként ellendrizhetdk a definicio alapjan. A levont
kovetkeztetéseket pedig a keriileti szogek tételkorének eldjeles szogekre torténd atfogalmazasa teszi
lehetévé. Az eldjeles szogek, mint itt is, esetfelbontasok elkeriilésére alkalmasak.



