T.275

Van-e olyan csupa kiilonbozé szamjegybol dllo 111-gyel oszthato pozitiv egész szam,
amelyben a szamjegyek csokkend sorrendben kovetkeznek egymds utan?

Megoldas. Ilyen t6bbszoros nem 1étezik.

Tegyiik fel, hogy mégis van olyan t6bbszordse a 111-nek, melyben a szamjegyek csékkend
sorrendben kovetkeznek egymas utdn, és vegyiik a legeslegkisebbet, a 111-k szamot.

1. eset. Ha 111-k nullara végzddik, akkor 10-zel oszthato, igy mivel a 10 relativ prim a 111-
hez, kovetkezik, hogy k is 10-zel oszthaté, k=10-n. Ekkor 111'n az a szam, melyet
megkaphatunk, ha 111-k utols6 nullds szamjegyét eltoroljik, igy ra is igaz, hogy szamjegyei
csokkend sorrendben kovetkeznek, habar kisebb tobbszords. Ez ellentmond annak, hogy
111-k-val a lehet6 legkisebb tobbszorost vettiik.

2. eset. Ha pedig 111-k nem nulldra végzodik, akkor vonjunk ki beléle 111-et! Mivel 111
pozitiv tobbszorosei legalabb haromjegytiek, igy 111k utolsé harom szamjegye: a>b>c>0. A
kapott szam ugy adddott, hogy a, b, ¢ helyére rendre az a-1, b-1, c-1 szamjegyeket irtuk,
melyek ténylegesen szamjegyek lesznek, hisz a,b,c>0. Vilagos, hogy a kapott szamban is
csokkend sorrendben lesznek a szamjegyek, igy 111:(k-1) tobbszoros is megfelel a
feltételeknek. Ez ismét ellentmond annak, hogy a lehetd legkisebb t6bbszorost vettiik.

Mindketté lehetséges esetben ellentmondéashoz jutva, kapjuk, hogy nem lehet a 111-nek
csokkend szdmjegyt tobbszorose.



